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1. NOTIUNEA CLASICA DE SIR DE DISTRIBUTIE UNIFORMA
Se numeste sir de distributie uniforms in hipercubul unitar d-di-
mensional B: (0 =%; <1; ¢=1,...,d) orice gir de puncte din H:
©: Byy Doy Lgy « » »
pentru care
lim v, (®, @) = u© (@),
n-H 0

oricare ar fi hiperparalelipipedul @: (0=, = § <b;=1;i=1,.. cyd).
Prin v, (o, Q) s-a notat frecventa de apartenentd la ¢ a sectiunii
Ty .-, @, din o, lar prin (@) volumul lui Q.

Exists o familie foarte vastd de siruri de distributie uniforma, din
care vom aminti urmétoarele :

1) S& considerdm vectorul aleator & = (E1y -+ -y Eg), fiecare din
variabilele aleatoare £, (¢ =1,...,d) fiind de distributie uniformé pe
[0,1], adic#

0 pentru x =0,
F(z)=P(E<®) =4 & pentru 0 <z =1,
1 pentru = > 1.

Tn acest caz, cu probabilitatea 1, sirul {£} va fi de distributie
uniformé.

2) Dac# variabila aleatoare & este de distributie uniformé pe [0,1]
§i ia valorile

€1y By B3y - -
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in urma unui gir de experiente (independente), atunci oricare ar fi d
(numédr natural), sirul de puncte

B1= (& -y Ea)y @ = (&g - -+, any)y - - oy @y = (&, ooy Brras)s -
va fi cu probabilitatea 1 de distributie uniforms in hipercubul unitar
din spatiul d-dimensional.
3) Oricare ar fi o multime numsrabily denss de puncte din E, se

poate ordona astfel multimea intr-un §ir, incit acesta si fie de distributie
uniformy.

In ultimul timp, notiunea de sir de distributie s-a exting Ia spatii
mai generale decit spatiul euclidian d-dimensional.

In aceastd lucrare vom extinde notiunea de sir de distributie uni-
forms la un caz mult mai general. :

2. ECHIVALENTA SIRURILOR IN SISTEMUL S — (E, &1y Loy R)

In continuare vom folosi urmitoarele notatii §i notiuni: sistemul
S = (B, &y, &y, R) este sistemul format dintr-o multime E, din dous
familii de submultimi &, si &y din E g dintr-o relatie R definitd pe
&1 X &y1). Prin X, ¥, w, Q vom nota elementele din &,, din &,, sirurile

de elemente din &; precum familii de §iruri . Prin &7° vom nota multimea
tuturor girurilor o.

Fiind dat un sistem §, prin frecventa sectiunii » a girului fatd de
S vom intelege expresia

1 n
o (@, ¥) = ;’b— Z B (X, 7),
i=1

unde X, ..., X, este sectiunea n a sirului .
In cazul unui sistem 8 oarecare, avem
0=vi(0,Y)=1
oricare ar fi n, o, Y.
Pentru o, Y fixati, multimea
v (e, ¥)
formats din toate punctele de acumulare ale sirului

{va (@, X)locros,
este o multime inchisi de puncte din [0,1], deci existd punctele
inf v(w,¥) e v(n, Y) sisup v(w,Y) e vi{w, Y)

1) Se face o descompunere &; x &y = o U B unde ANDB = Dsise definegte
pentru orice X& &y, Ye &,
~ | 1dacd (X, Y)€cf (X este in relatie B cu Y)
R(X,Y) = 2 € ,
0 dacd (X, Y)€ of (X nu este in relatie R cu Y)
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bine determinate, astfel incit pentru orice o € v (w, ¥) avem
0=infv(e,¥)=a=supv(e, ¥)=1.

Familia &7 se descompune acum in mod natural in niste familii de
siruri echivalente

Vom spune ci girurile «, §i w, sint inferior echivalente, dacd pentru
orice Y avem ‘

inf v (wy, ¥) =inf v (w,, X).
Vom nota
01 22 0y

Vom spune ci girurile o, §i w, sint superior echivalente, dacs pentru
orice ¥ avem

sup v (wy, ¥) = sup v (w,, Y).
Vom nota
0] T Wy

Relatiile o~ i ~ sint relatii de echivalents in &7, prin urmare vora
avea descompunerile

&e=UQ=U2

el 1=¥3

ale lui &7 in clase de giruri inferior respectiv superior echivalente.
Prin urmare avem :

pentru orice , V e L1t QN Qv =0; w, 0, € Q= Wy O @y,
pentru orice y, V € J,t5£V: Q) Qv =0 ; Wy € (= 0; 75 w,.
Descompunerile &7° = (J Q, = J Q, determing dous familii de funectii

LE{ ’-Ef
de multime definite pe &, :

{@L}LE{ §1 {@l}lel_7

unde prin definitie pentru orice ¥ e &y avem :

pentru v & I: F(¥Y) =1infv(w, ¥), unde o € Q,,

pentru v € J: (F(¥) =sup v (0, ¥), unde o e Q..

Dacéd I N J # @, atunci pentru orice ¥ &y §1v e 1N I se definese

FY) §i Fo(Y)

§i avem » N
T (Y)=F (Y).
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Prin I vom nota acea submultime a lui I NI (dacd existd) pentra
care din v e I i ¥ e, rezult

F(X) = F(X) = F, (T).
Pentru cazul special al sistemului S in care F este multimea punc-

telor din hipercubul d-dimensional unitar, &, este familia de submultimi
din F formate din cite un punct, &, este familia hiperparalelipipedelor
(paralele cu E) cuprinse in H, iar R relatia de apartenentsd definitd
pe &; X &, in felul urmitor : oricare ar fi {w} & &, 51 Q &y avem

ldaci x =
B (lz), @) ={  d2h e < &,

Odacdz € 0.
Familia sirurilor de distributie uniform# va fi o familie Q (el de
giruri. In acest caz functia de multime respectivs (F.va fi 0 misurd pe &,.

Primitd la redactie la 2 decembrie 1963
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