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In prezenla lucrare se stabilese condilii necesare i suficiente pentru ca o Lrans-
formare a unui domeniu n-dimensional in all domeniu n-dimensional sa fie un
omeomorfism,

In doud luersri anterioare am stabilit un sistem de condifii necesare
$i suficiente pentru univalenfa unei transformiri a unni domeniu plan
in alt domeniu plan | 1], sau a unui domenin tridimensional in alt domenin
tridimensional [2]. Metoda utilizatd se extinde fird modificiri egenfiale
in cazul unei transformsri univalente a unui domenin din & in alt domeniu
din B, (transformarea fiind continus $i univalenti, deci omeomorts, cele
doud domenii au in mod necesar aceeagi dimensiune, conform teoremei
lui Brouwer). In afard de aceastdi extindere, indiesim mai Jjos o noud
forma a conditiilor necesare §1 suficiente de univalentii, valabil§ oricare ar
fi dimengiunea #,

_Fie D o regiune din #, pe care transformarea (7') este definitd gi
continud. Aceasta aplici D pe o regiune R C F,, unde R este o regiune
pe CATC 0 presupunem mérginitd, univalenti sau multivalents. Si formim
functia ‘ ]
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unde A este un parametru veal, M, un punct oarecare din #,, My un
punct curent al regiunii R, do, elementul de volum »n-dimensional care
confine M, in interior, v, distanta M\ M,, s, s volumul sterei n-dimen-
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gionale de razd 1, iar integrala este luatd in sens Lebesgue pe regiunea B
Obtinem, ca §i in cazurile » = 1,2,
f(x My) —q (M), »— + o9
unde ¢ (M) este valenta regiunii R in punctul M,, a.d‘licﬁ, Fluiglal‘ul intreg
care aratd de cite ori punctul 1, este acoperit de regiunea f.
Formind acum functia
1 .
g == 10y ) de,
Gy B .
obtinem conditia necesara si suficientd pentru univalenta regiunii R,
deci si a transformirii (7'), sub forma
g()\)<£, — oo = A= = oo,
o-ﬂ-
unde V reprezintd volumul n-dimensional al regiuni It
Aceastid conditie se mai scrie
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Aceastd functie @ (w) este intreagd, de gen Al,d§1=ea,‘ 1;11;11113% Pgste
tivi de-a lungnl axei reale atunci si numai atunci cind Tegrune

sy i isd, acestei conditii.
i 4. Putem da altd formd, mai precisa, ace b ‘
umval(?:)l:ﬁitia @ (u) >0, w> 0 se mai exprimd sub forma cHitivatin s

Rm e [P (u)]? ®(u) du > 0,

i m
wnde P (w) este un polinom oarecare, P(u) = a5 + & u+ ... + au",
cu coeficienti reali. Gésim ‘
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aplicind formula
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Uonditiile necesare si suficiente pentru pozitivitatea formei patra-
tice 3, @, @;4; Se exprimi sub forma

o M s
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e Mg g (g

Tinind seama de expresia dati mai sus constantelor Wy, gagim
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Prima conditfie este verificati in mod banal, ingd urmitoarele con-
stituie conditii necesare gi suficiente de univalen{, sub forma finits, numégrul
acestor conditii fiind ingd infinit.
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