ASUPRA TRATARII MATEMATICE A UNOR PROBLEME
DE PLANIFICAREA DEZVOLTARI MACROECONOMICE
SOCIALISTE

DE

LADISLAU NEMETI

1. RELATIILE DE BAZA

In lucrarea de fat# incercdm s% formulim intr-un limbaj matematic
unele probleme in legatura cu alegerea cea mai avantajoasa a cotei de acu-
mulare in economia unui stat socialist, luatd in intregime, in vederea atin-
gerii unui nivel de trai cit mai inalt, legea de bazi a economiei socialiste.
O problem$ inruditd a fost tratati 1ntr o lucrare anterioard [1].

Se cunoaste impértirea avutului national si a produsului social total
[2]. Avutul natlonal al unui stat constd din:

A) Fondurile de productie.

B) Celelalte fonduri (de circulatie, de rezerva, cele neproductive).

C) Avutul personal al populatiei.

Suma primelor dous grupe o vom numi avufie publicd i marimea ei,
consideratd functie de timp, o vom nota cu (m)

Din munea productivi — prin folosirea fondurilor de ploductle e
rezultd (anual) produsul social total. Acesta se imparte in :

a) Fondul pentru inlocuirea mijloacelor de productie consumate;

b) Venitul national.

Acesta din urmi se imparte in:

b,) fondul de acumulare ;

b,) fondul de consum.

Toate aceste fonduri le considerim de asemenea functii de timp si
dintre ele notam : :

— venitul national cu w(x)

— fondul de acumulare cu a(x)

— fondul de consum cu y(w).
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Prima relatie cantitativi va fi atunci

o(x) = y(x) + a(x). (1.1)

La aceste notiuni facem urmitoarea observatie :

Fondurile considerate se caleculeazi in practicd nu in fiecare moment,
ci in anumite perioade (de exemplu anual). Atunei mirimile acesteq le
putem considera ca functii definite pe mulfimea numerelor naturale. Ip
locul acestor functii folosim functii interpolatoare, potrivit alese, ale une;j
variabile continue. Aceste functii din urmd pot fi definite fie pe un in-
terval finit [x,, @,] al variabilei independente & (= timpul), fie pe un
interval infinit [#,,00). In alegerea tuturor acestor functii dispunem de o
libertate mare. Conditii suplimentare vor fi introduse ulterior, atuneci
¢ind se iveste necesitatea lor. ‘ ’

Avutia publicd creste prin folosirea fondului de acumulare, deci este
valabild relatia

Y'(#) = a(x) (1.2)

Mai introducem coeficientul de eficacitate a folosirii fondurilor de
productie, definit prin relatia

(@) = : (1.3)

"™  TInlocuind relatiile (1.2) si (1.3) in formula (1.1) obtinem ecuatia
de bazd a dezvoltdrii economice :

w(@)Y(2) — Y'(@) = y(a). A

Dacé coeficientul «(2) se consideri ca dat — de exemplu dat in
mod statistic an eu an — atunci ecuatia (1.4) leagi intre ele avutul
public Y(2) si fondul de consum y(x). Planificarea dezvoltirii economice

in perspectivii se poate face, pe baza ecuatiei (1.4), in dousi feluri. Fie

ci se alege Y(x) in mod arbitrar, respectind anumite conditii ce se exprims
prin nigte inegalitdti si care vor fi formulate de indati, atunci functia y(x)
este determinatd prin ecuatia (1.4); fie ci pornind de la o situatie dats
la momentul de timp x, §i cunoscind pe Y (x,), se alege functia y(x)
in mod arbitrar, respectind de asemenea anumite conditii exprimate prin
inegalitati si atunci prin integrarea ecuatiei (1.4) este determinatd funec-
tia Y(=).
Vom avea deci :

Y(z) = ol “(S’ds{Y('xo) -§ y(u)e‘fwo s ds du] ) (1.5)
.« Ty

Functiile Y () si y(x) legate prin relatia (1.4) respectiv (1.5)le vom
numi funetii adjuncte.

In cele ce urmeazi se va luera numai cu aceste trei funetii, «(x),
y(x), Y(x). In vederea usuririi tratérii matematice se vor impune urmi-
toarele conditii pentru ele:

1) Toate trei functiile sint definite pe intervalul [z,, oo).

2) Toate trei functiile sint pozitive.
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3) Functia «(w) este continui gi derivabild pe intregul interval de
definitie.

4) Functia Y(x) este continui pe intregul interval de definitie si
derivabild pe segmente.

b) Functia y(x) este continui gi derivabild pe segmente ; in punctele
de discontinuitate, se admit numai salturi.

Trecem acum la formularea conditiilor suplimentare, mentionate
mai sus, care trebuie verificate de citre functiile Y (&) respectiv y(z).

In primul rind se solicitd ca functiile Y(z) §i y(x) s& fie nedescres-
citoare, adicd in intervalele in care ele sint derivabile are loe :

Y'(2) > 0,

y'(w) > 0.

Acestea sint inegalititile fundamentale care vor fi presupuse in tot
timpul luerdrii ; in afard de ele se mai pot prescrie o serie de conditii care
exprimi anumite deziderate economice. Mentionim c4 nu ne vom folosi

de ele in lucrarea de fat#, insd pentru continuarea cercetirilor initiate
in acest articol, ele pot fi wutile.

Astfel, de exemplu, pentru cregterea relativii a fondului de consum
se poate prescrie o margine inferioary pozitivi dat4 :

¥'(x) > Mx)y(e) cu Ax) > 0, functie dats. (1.7)

(1.6)

Aceastsd cregtere relativid poate fi mirginitd §i superior in vederea
evitdrii unei variatii prea brugte : .
' y'(x) <A (2)y(z) cu AMz) < A(@) < co. (1.8)

Aceastd conditie implic# §i continuitatea functiei y(z).
O altd conditie apare daci se impune ca ,,salariul real mediu” s%
fie o functie nedescrescitoare in timp. Se ajunge la relatia

y'(x) (=) ¥Y(2)]
y(@) w(w) X ()
unde p(x) este o functie pozitivi dati.

Si aceastd relatie mai poate fi intiriti prescriindu-se o margine
inferioard pozitivii pentru cregterea relativi a salariului §i se obtine

y'(@) _ [w@) ¥ (@)
y(@) w(@) Y ()

O ultim3 ingridire in alegerea functiilor ¥ () respectiv y(z) se obtine
prin faptul ¢4 la un moment dat, fiind dat numirul cetitenilor apti pentru
muned, la un anumit nivel dat al tehnicii, cantitatea utilajelor ce pot fi
deservite de catre lucritori este o mirime finitd. De aici se deduce con-
ditia

>0, (1.9)

> v(@), v(r) > 0, functie dati. (1.10)

Y(z) < 8(x), S(x) o functie finitd dati. (1.11)

7 — c. 4058
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Repetdm cd in Iucrarea de faté se va cere numai indeplinirea condi-
tiilor (1.6) ; vom numi funciii admisibile, functiile Y(x) si y(x) legate prin
ecuatia (1.4) care verificd si relatiile (1. 6), respectiv care sint nedescres-
citoare. :

Este evident cd conditiile de admisibilitate pot fi formulate si pentra
Y(x) respectiv y(x) singure. Astfel functia ¥Y(x) este admisibili atunci
§i numai atunei cind ea verificsd inegalititile '

Y'(@) >0, l

(1.12)
Y'(0) — a(z) Y(®) — «'(2) Y(z)<O0. |

Este adevarat ¢4 formula a doua se aplici numai acolo unde Y(x)
este de doud ori derivabili.

Formulei corespunzitoare pentru y(z) ii lipseste acest dezavantaj.
Folosind relatia (1.5) obtinem conditiile necesare si suficiente pentru
cay(x) s fie admisibils :

y'(x) >0

% e as @ " s as 1.13
Ly, »,'») _ @) g e +§ y(u)e e g : (L1%)
a(x) Yo
Observim cd a doua relatie (1.13) poate fi serisd si intr-o forméi
usor modificatd. Notind

Ly = Sup L(y, x, | &},

[t

a doua relatie (1.13) o putem scrie
L, < Y (x,). (1.13%)

Formula (1.13") relevi interesul problemei de a stabili valoarea
variabilei independente x pentru care L(y, x,| #) isi atinge maximul.
Derivind formula pentru L, obtinem

AL (2 lo) _ A y(z) ) o Jemoae (1.14)
dz da | a(x) .

Rezultd c& L(y, x, | x) are acelagi sens de monotonie ca si functia
y@) $i isi atinge maximul la o valoare a lui #, unde @)
a(x) : y(@)

Pentru un interval de definitie {init, existd intotdeawuna un numir
infinit de functii admisibile. Pentru intervalul [@,, co) insi existenta func-
tillor admisibile este asiguratd numai atunci cind «(x) satisface anumite
relatii, §i anume are loc:

este minims.
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TEOREMA 1. O conditie necesard st suficientd pentru existenta fumc-
tiilor admisibile este ca funclia «(x) sd satisfacd wrmdtoarele relagii :

gao e,%a o(s)ds du < oo
« Ty
e--“:u w8y ds
(@)

Demonstratie. Conditiile (1.15) sint necesare. Intr-adevér, intrucit
y (x) este o functie nedescrescitoare, avem

(1.15)
<.

_Si" o) ¢ — afs)ds
L{y, @ |2) > y(@a) L (1, 20 |2) =y (%) (iWJr R A du) :

Deci daci cel putin una din relatiile (1.15) nu este satisfdcutd, atunci

"L (1, @,|®) nu este mirginit superior i prin urmare nici L (y, %o (2);

deci conditia (1.13) nu este verificata. )
Conditiile (1.15) sint si suficiente. Dac# ele sint verificate, atunci
existd sup L (1, @, | ®) = L, finit si alegind pentru functia fondului de
consum
Y (%)
Ll
rezultd e relatiile (1.13) sint verificate, deci aceastd functie aleasi y (x)
este admisibilé.
Din relatiile (1.15) pot fi extrase usor citeva consecinte. Are loc
LEMA 1. Din prima relatie (1.15) rezulld

y (z) = const. = )

\.w o(s) ds = oo

(1.16)
si
- ;’ ols)ds
lim ¢ —°
ame o (2)

Demonstratie. Prima formuli este evidentd. Pentru a demonstra
pe cea de-a doua, notim
(Y

v (.CU) _ eS”Co oz(s)ds.

v ' . . = dw
Avem v {z) > 0, v’ (x) > 0 si din relatia (1.;15),& @) << oo ; for-
Jae V(@
mula (1.16) devinelim v’ (2) = oo.
Lp 0O
S presupunem acum ci v'(x) < M ; atunci urmeazi v () < Mx-+m,

.1 1 . (= de
deci > $1 \
v () Mzr +m v(x)

= oo, In contradictie cu relatia (1.15).

R
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o In posesia acestui rezultat, a doua formuls (1.15) mai poate fi scrisy
§i sub o altd form#, si anume : '

e-s;:n afs)ds
lim —— < oo,
arw o (@)

(1.15")

Acest numir poate fi intr-adevir diferit de zero, de exemplu functia

o (@) = K+ (1 +sinz) , K> 0
2
%—!—m(]f—cosm)'+1+sinw

care satisface conditiile impuse pentru functia « («), inclusiv conditiile
(1.15) si care este crescitoare si descresciitoare in mod alternat, d4 :

e—-sg als) ds 1
a () _K+m(1+sinw)
deci
_Szn a(s)ds . —'S:n x(s)ds
i S entt 1
T o (W) T~p 0O o (w) K

Dacé inss funetia « (2) este monotons, atunei are loc :
LEMA 2. Dacd funcfia pozitivd « (x) este monotond, atunci relafia

@ 2
g e“swo a(s)yds du < 0o

+ &g

implics

—f: o(s)ds
. e 0 .
lim —— = 0. (1.17)
oo a ()
é"-;:o afs)ds

Demonstratie. Evident, lim

poate fi diferit de zero
e a(@)

numai atunci ecind avem lim « () = 0. Din aceastd cauzi lema este

L=
nebanald numai in eazul eind functia monotoni « (x) este necrescitoare
§i are loc conditia :

lim « () = 0.
T 00
Punind in relatia (1.14) : y (#) = 1, rezultd c% pentru « (#) necres-
citoare, L (1, =, | @) este nedescrescitoare, ea are deci o limits# finits
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pentru & — oo, sau lim L (1, @, | ) = oco. Intrucit al doilea termen din
T

expresia pentru L (1, , |®) are o limitd finitd, primul termen are si el o
limitd finitd sau avem
@

) e»—S 2 o(s)ds

lim ————— = oo,

xpoc o ()
Deoarece insd in virtutea lemei 1 limita inferioarsi este zero, rezultd
justetea continutului lemei 2.

2. VALOAREA UNEI DEZVOLTARI ECONOMICE

Pentru a putea compara doud dezvoltiri economice caracterizate
de exemplu prin functiile respective ale fondului de consum y (z) i y,(=),
introducem notiunea de valoare a dezvoltérii pe intervalul [«,, ], definita

prin %
V(@ 20 ="y qwady, (2.1)

« 2y

unde
g (a) = et (2.2)

este o functie de ponderd cu functia de ,,dobindi’’ B (#) pentru care
se mai prescrie

0<B(2) <a(a), (B(w)=a(a)). (2.3)

Valoarea V (x) este deci, din punctul de vedere economic, valoarea
actualizatd in momentul de timp x, al fondurilor de consum obtinute in
intervalul [@,, x]. Justificarea relatiei (2.3) rezulti din formula (1.3)
dacd o seriem sub forma
b v (@) =« (2) Y ()

in care venitul national apare ca venitul net, obtinut prin ,,folosirea’
avutiei publice cu dobinda o ; atunci dobinda £ de actualizare nu poate
fi mai mare decit factorul o.

Conditia (2.3) mai poate {i caracterizati si altfel. Ea este echivalents
cu dezideratul ca £ (x) si aibi urmitoarea insusire :

Fie Y(2) (sicuy (x) adjunctd) si Y,(x) (cu vy, (z) adjunctid) dous
dezvoltidri economice date. Fie x; >, 81 Y(2,) = Y, (%), Y (2)=Y, (2,)
$1 Y (2) > Y; (2) pentru z e (@, z,], (Y (z) 2 ¥, (x)).

Se cere ca B(x) si fie astfel definitd incit pentru dous funectii admi-
sibile oarecare Y (x) i Y,(x) ce satisfac relatiile de mai sus, insi de altfel
sint arbitrare, sd avem, punind

v ="y @ a@aesiv,=("o @ ¢ @) s,
Vv

R
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Intr-adevir, intrucit
Yy (@) =a(2)Y () — Y' (),
se poate scrie

v — S % (@) Y (2) g (2) do— (" ¥ (2) ¢ (2) a0 = (" (@) g (0) +

+ ¢ (@)Y () do — Y (@) g (2,) + T (@) ¢ (20)
§i o formuld analogi pentrun V,. Formind diferenta lor obtinem :
ioﬂ(s)da

V—Vlzg e

o« Ty

le (2)— B (2N 1Y (2) — Y, (0)] dw.

Dintre cei trei factori ai functiei de sub integrald, primul este pozitiv, al
treilea nenegativ i arbitrar, deci pentru ca integrala si fie pozitivi, tre-
buie si fie ‘

«(z) — B () > 0.

3. AMELTIORAREA UNEI DEZVOLTARI PLANIFICATE

Cu ajutorul notiunii de valoare a dezvolt#rii, introduss in punctul
precedent, sintem in misurd de a compara dous funetii admisibile. Vom
numi functia admisibild 7 (#) o ameliorare a functiei admisibile y(z) —
cu punctul de plecare x#, — daci existd un numirx > x, astfel incit pen-
tru orice x > @, :

v (2, 20) > V (@, @) (3.1)
cu
__ v . —Sz’ﬁ(s)ds X x - gB(a)ds
V (@, x) = y(u)ye °° du 81 V (z, z,) =\ y (u)e °™ du.

«'To g
Relatia (3.1) se mai scrie
—S;"ﬂﬁ(s)da

\ 7w —y (e

Vg

w > 0. (3.2)

Cu ajutorul expresiei (3.2) functiile admisibile formeazs o multime
dintr-un spatiu semiordonat. :

Se pune intrebarea, daci pentru orice functie admisibils y () exista
0 ameliorare ¥ (x), sau, din contrs, dacd exists functii admisibile ce nu
pot fi ameliorate. Dacs astfel de functii exists, ele ar reprezenta dezvol-
tdri economice optime.

Vom demonstra un rezultat partial :

TEOREMA 2. Dacd coeficientul de eficacitate o (x) este o functie
monotond_pentru orice ® > @, > x, (@, fiind un numdr dat), atunci orice
Junctie admisibild y () poate fi amelioratd.
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Demonstragia o vom duce prin indicarea constructiei efective a ame-
liordrii, separat pentru cazul cind functia o () este nedescrescidtoare
pentru x > @, si separat cind ea este necrescitoare. B

I. Dacs « («) este nedescrescitoare, atunci functia ame}iorata ] (go)
se va construi in felul urmator : se a,legc? un numir £ > ; §i un numar
Y, > 0, satisfiicind conditiile ¥, < ¥ (&) 1 ¥o < ¥ (2,). Se va pune

pentru z, < ¢ <E: Y(2) =Y . (3.3)
{ pentru > £: Y (2) =y (x) + X o(®), (A> 0).

Funetia 7 (x) prezintd deci la = = £ un salt.

Vom arita ¢i A poate fi ales astfel incit functia ¥ (2) si fie i ea ad-
misibild §i concomitent si se verifice §i conditia (3.2).

Functiile y (2) 51 ¥y () fiind nedescrescitoare, ele vor fi admisibile,
dacé satisfac conditia (1.13); adicd se cere

(% syds @ — 21
?/(w)e SE()G +§Ey(u)e £ du < Y (&),

x ()
sau E
—\? xs)ds & ¥ asds — Y2 a(s)ds
%—%e A PR oot g < ¥ (2)e Vo (3.4)
® JE
8l
—Vmas‘ s z — s)ds _: (s)ds
y(w)e w01 +§y(u)eg’"°( du+7\[e S"
o (@) e

Relatia aceasta se transecrie in

y(m) —-S:oa(s)ds ) —Sgﬂa(ﬂd
—_—

@ 4
«(2) + (z y (u) e

4
— 35 ads moads

Tdu 4 e % LT (5) e_S

O conditie suficientd pentru satisfacerea conditiei (3.5) este
ALY (E) —Y (), | (3.6)
céei din relatiile (3.4) si (3.6) rezul‘pé (3.5).
Pe de altd parte, avem

Eas) s g - lf afs)ds
¥ (5) = " [Y(xo)—& v e du]

$i

E’aads g - Zcx(s)ds
?(E):e.s‘wo() [Y(wo)_yoK e So dul.

v
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Relatia (3.6) se transformi deci in

gads 3 —S':a(s)ds
rLe ™ [y (u) —yole ™ du (3.7)

Trecem acum la compararea valorilor dezvoltirilor.

Avem .
N ' ~ % gisids
V:Q ¥y (u)e S‘b" ) du

Lig

x

g3 U
S —~ 1 B(sids
V=1 e e

- uﬂ(s)ds
o (u)e S“" du

o QE v ) e S g, + x(
. v wE

¥

Ax) =V -V =7\S; o (u) e~Sw° du ——K; [y (u) —y,]e

Bls)ds ~S;ﬁ”ﬁ(s)ds
' du, (r>§).

o

Conditia necesari si suficients pentru existenta unui numir z,

K s

astfel ca pentru orice & > ¥ si fie A () > 0, este

23

(s) ds d —S;‘H 8 (s) ds

o oy
k\ o (u) e fi du > Q [y (®) —y,] e due. (3.8)
g LT
Conditiile (3.7) §i (3.8) le imbindm intr-una, singurg :
K& - ;fDB (8) ds
. [y (u)_y()] € du SZ a (s ds (& -S‘? o (8) ds
= Fawn <aLe™ & [y (u) —y,]e °° du.
\ a(u)e % du e
N4
Vom putea alege x in mod convenabil, dacs
g . —-S;.B(s}ds
§& oas (= ‘Ss B () ds . [y (u) —y,]e du
e’ a(u)e du > - [ e (3.9)
< g - xoa(s $
_ S [y () —y,] e du

Dacd existd un numar £ care verifici relatia (3.9), atuneci factorul
A poate fi ales astfel ineit V (z) > V (z) pentru orice # > ¥, unde ¥ este
un numir finit (si mai mare ca £), ¥ (@) raminind o functie admisibils,
deci teorema va fi demonstrats. ’

Membrul intii al relatiei (3.9) se transformi. Avind in vedere prima.

relatie (1.16), este valabili formula

- 3‘& o (s) ds

oo "
=Y. o (s) ds
e ™ ZR a(u)e 5“’“
W E

du.
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Cu acest rezultat, relatia (3.9) devine

% —{% g (s) as ‘€ - ;un B(s)ds
K o (u) e L, dw [y —yge u
£ > : (3.10)
® »S: « (8) ds g —S:o o (s) ds
K w(u)e °™ du [y (4) —yole du
<E \ @
550 B (s) ds
Inmultim intreaga relatie cu factorul B $i obtinem
’ o (8) ds
el

' E g
® B as - oB(ads
Cae ¥ qu \ o — e du

"

< > .

10
*® —Sucx () ds g o gia (s) ds (3 a)
g o(u)e : du [y (u)—7y,le du
VE . 2o

Inegalitatea aceasta este insi adeviratd pentru orice £ e (x,, o) ;
intr-adevir, daci se tine cont de relatia .

B(r) < a(w) (B(2)zZ a(m),

' atunci se vede imediat ci membrul intii este mai mare deeit 1, iar membrul

doi este mai mic decit 1.
II. Dacé o (x) este necrescitoare, demonstratia decurge in mod
analog. Functia de ameliorare se construieste in felul urmstor :

| pentru 0 & < E: Yy (x)=vy, (3.11)
| pentru o> & Y (n)=y(2) + 2, (1> 0).

$i aici este valabild relatia (3.4), iar in locul lui (3.5) obfinem

]
_Swo a (5} ds

A% a9 as - - aa e
yEZf))eS“v”d +§ A P
o

o (@)

B
oS

i

ToA" asras — ~ Y- o (s)ds

. +S RECSLE <T(gye 5 : (3.12)
. o

O conditie suficients pentru indeplinirea acestei relatii este :

— S;ﬁna (s) ds

Wt (et e mm v e B0 s
o (x) Je




1292 © " LADISLAU NEMETI ' ‘ 12

fiinded din conditiile (3.4) si (3.13) rezultd (3.12). Analog cu cazul I
obtinem v

% a (8) ds
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care trebuie si fie verificatd pentru orice x > &,
Pentru aceasta trebuie ca i si fie ales in modul urmstor :
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Din formula (1. 14) rezultd cd in cazul de fatd functia de la numitor
este nedescrescitoare, in plus lema 2 enuntd ci
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In consecints obtinem
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~Conditia (3.14) se transforms deci in
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(3.15)
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Comparind valorile V (x) §i V (), obtinem condifia pentru ca ¥ ()
84 fie o ameliorare a lui y (z) cu totul an&log il pa,rtea intli a demons-
tratiei :
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Contopirea conditiilor (3.15) si (3.16) ne di

‘oo fu $) ds £ Qs)dv
Ve w0 —yade 7 au
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relatie cu totul analogé cu inegalitatea (3.10) §i caré se demonstreazi
exact in acelagi fel ca s§i aceasta. Astfel teorema este demonstrata.

Concluzii. La punctul precedent s-a demonstrat cd, dacd functia
coeficientului de eficacitate a folosirii fondurilor « («) este monotoni,
nu existd planificiri de perspectivi optime, adicd la orice dezvoltare eco-
nomicé se poate gisi o ameliorare a ei, in sensul definitiei de la punctele
2 §i 3. Nu s-a reugit si se clarifice care este situatia in cazul unei funetii
« () care igi schimbéd mereu sensul de monotonie, functie ce putem si
0 numim functie oscilatoare. Se poate insi binui ci afirmatia teoremei 2
este adeviratd §i in cazul acesta. Problema aceasta mai trebuie cercetata
81 pentru cazul cind pentru definitia admisibilititii se folosese i una sau
mai multe din conditiile suplimentare (1.7)... (1.11). S-ar pirea ci cir-
cumstanta enuntatd in teorema 2 ridmine valabild si in aceste conditii.

Daci conjectura aceasta se va adeveri, atunci s-ar ajunge la conclu-
zia ci la orice dezvoltare economici se poate gisi una amelioratd. Acest
lucru se referd la functii y (#) si ¥ () care satisfac ecuatia (1.4) i condi-
tiile (1.6)... (1.11), iar sensul ameliordrii este acela definit prin inega-
litatea (3. ) deci s-ar ajunge la o teorem# matematics.

In ce misurs pot fi aplicate aceste adeviiruri matematice la reali-
tatea economicy foarte complexi ? Acest lucru depinde de méisura in care

~abstractiunile gi simplificirile inerente tratdrii matematice constituie

in lucrarea de fatd o aproximare justd si folosibild a realitatii, aproxi-
mare care s& redea esenta realititii fird a o deforma.

Daci presupunem ci premisele matematice ale acestei lucriri sint
juste si din punctul de vedere economic — in sensul expus in aliniatul
precedent — atunci adevirurile matematice enuntate aici constituie
afirmatii aplicabile la realitatea economici.

Primitid la redactie la 29 aprilie 1964
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