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I DII §I NOTE

DESCOMPUNEREA UNEI FUNCTII RATIONALE IN FUNCTIL
RATIONALE SIMPLE SI DIFERENTE DIVIZATE

D. V. IONESCU

in aceastd lucrare se aratd cd functia rationald

201 P (%) 1)
(@ — @) (@— @) ... (09— a,)
e oy % .- .-, 0 Sint numere naturale astfel ca o« + «5 -+ . + o,

n, iar P (w) este un polinom de gradul n — 1 cel mult, este identicd

205 en diferenta divizatd a functiei de w, bl pe nodurile @y, Xg ...y Tp)
Tz — U
28 multiple de ordinele o;, oy, ..., oy, adici avem identitatea
/ P () 5
(@ — @)(@— @) ... (@ — @)
P (u)
22318 ___[ Bry covy By Loy ovey Bgy Bpy ooy Tp 2 (2)
' = : . — ' r—u
&7 2] %p

~ Dacil scriem diferenta divizati sub forma unui cit de doi determinanti,

s B ormula (1) devine

\ al, badin, asist.y Z. Bogdanov, prof.; Gh. Galburi, profl. umv.; E. Georgescu-

Luzau, prol.g $t. Gheorghi{d, conf. umiv.; k. Grigore, prof. emerit; A. Ueihnger

prul. emerit, conf, univ. (redactor responsabil); L flusieviei, prof; >. Marcus.

prof. univ,; Alice Motas, prof.

P(») B
(2 — o) (2% — @)™, . . (2—2)%
1 @ #t. a2 < E
M
Vet o) B L Bl ) P o)
(# — o) T — ¥
: (3)
P
19 ar s ek B}
o — @y
P P (z
01 Doy - Gaigres Bl ()
: (x—2,)? T — %
Vo, ) T1y Ta ko ) Dp, y &p)
oy g o

SR A PACOEN 201



unde V (a’/‘l’ ) : 7 . ; S g
<eeey iy ... ) este determinantul generali ¢ 3 i v
A alizat al Ini ; la (4) se reduce prin urmare la
I : ui . - Formuld
onde cu nodurile @, @y, ..., #, multiple de ordinele o, o Vange 3 ¥ : g
oo LA e — 2 e gy OO & e e T = )
Dezvolti i : "8 R 1) P25 y Ly
dups IZVO ind determinantul din membrul al doilea de la ny 1 @— @) (8 — @) ... (@ — p) ey
upd elementele ultimei : Mérto;
S e COIOMfe’ se va obtine formula care d% dog ﬁto'- - seamnd i formula (3) este demonstraté
S ctiei rationale (1) in functii rationale simple com- ja ce 105 o :
: i 5 & e s p in i 1tatea
e Esfe ?Vldent cd pen;cru demonstrarea identitdtii (3) ne Putem ol E 2. In iden .
% Omafcazu gmd P (2) = o" unde k este unul din numerele 0, 1, , e o = | @5, g Ly 5 oLl
ace demonstra i itatii i 5 A RBRREL) . - S AT Dee i
ReLra e rea 1denAt1ta!31} (8) in primul rind pentry g, @ — @) (@ — @) ... (& — @) FREE
urle @, %y, ..., , sint distinete. 4 : : : !
Avem are se mai scrie
' P (w
; s sy > (@)
1 @, .. -2 L L G
L= 2y il n—2 P(w2)_
o : : Bps s 0 =
[wl, wz,‘..,wﬂ;—_—]z 1 Loog oo op i S A rmie
T —u W@y Dy a5 0, T — @, ;
k ARG 5 (%
o UL
e 2 i P (x) o — T,
r— g = / i !
B f ;(m == wl) (m T wz) peoRet (w T3 w,,) X (wn Loy =y mn)
k X
il RO AR R SR T
[wl, Layiayoc i Un == J = - 1 : facem ca o, noduri sd tindd citre nodul »;, «, noduri 83 tindd citre nodul
sy V(ey @y ..., m) (@—m) (0 — ) ... (2 — @,) X‘ ...., %, noduri s tindd céitre nodul z,, nodurile @, Ty -..; T fiind

x_.wl wl(x—"xl)... m{‘_z(w—ml) wlf

| @ — @ (@ — @) ... 6872 (20 — o) af

Lo Oy SO Yy SIU R (e R

Se demonstreazd fird greutate ci

g (@ — @) ... 2} (2 — 2y) at
T — @, Dol — @a) i %0 = ) o
o=b G (@ 0).u o a)
00 o e el B .
Lkl mees Sgpet o Bt L Rk
150,,...%2-1—50;"'*'1_.__wz—lwk
3 n
adicd
el e — )it o)t (e = @) ot
X — Ty By (0 — @) .. 082 (0 —,) -} :
¢ ; = o V (2,2,
biest Dy 5Un(w—w,,)...w;‘,‘2(m_m") mz
202

istincte. Vom obtine identitatea (3).
3. Daci se dezvoltd determinantul de la num#rdtor din identitatea
(3) dupé elementele ultimei coloane, se obtine o formuld de forma

A 2 P(x) i ( Ajy0 e Ai,lo:. A
o) (0 — o) (o—a) E\o—a) (a—x)
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¢int constante §i care este tocmai dez-
(1) in functii rationale simple.
(3), pentru obfinerea identitatii
ea functiei rationale (1) in

nde Aa'm’ Ajn? S Aj) % _q
oltarea functiei rationale
., Prin urmare, aplicarea identitatii
(8), constituie o metods# pentru descompuner

functii rationale simple.
Vom ilustra aceastd metodd pe un exemplu.
S& considerdm funcfia rationald
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§i avind in vedere descompunerea eiin functii rationale simple, sé aplicim
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identitatea (3). Vom avea
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0 1 22 3 GR. BANESCU, E. GEORGESCU-BUZAU
1 @ o a3 ;
0 1 25 34 Acest articol trebuie privit ca o continuare a_articolelor noastre :

,Nofiunea de functie si predarea ei in liceu” G.M-A nr. 12/1966 §i ,,Com-

) funci}iﬂor” G.M-A nr.4/1967. }

. punerea
Deoarece in legiturd cu notiunea de funcfie inversia apar o serie de

'~ neclarititi, ne propunem prin acest articol si aducem precizarile de care

in care facem

Numitorul este
- ge simte nevoie.

Tt 00570
00 L% 00,50 3
X Lo o Tk 4 k. 1. Inversa la stinga a unei funectii date
0 g 4 St ik : Y : e
N ik 3 e . = Definitie. Fie aplicatia f: E — F si egaplicatia identica a multimii
ey N : b . Daci existi o functie f;':F —H cu proprietateat fy* o f = ey se
1 : ~ spune cd functia fs* este inversabild la stinga, iar functia fi' se numegte
Rl ~ inversd la stinga a functiei f.
i b Pentru a sugera intelesul definitiei, vom folosi schema din figura 1.
035 RS20, 1 A 1 2 o
x2
flz) = 5
LR el
i - L ;
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0791 W seA It € om, :
(z—1)?2 x-—1 & s
§1 dezvoltind acest determinant dupi elementele ultimei coloane, vom avea E
‘ Fig. 1 Fig. 2

S s e 100
e L AR L s it ] L0 1oY ~ Baemplu. Fie aplicatia f:{a, b, ¢} — {1, 2, 3, 4}, definitd prin

2 012 ~ schema din figura f2. In aceeagi figurd s-a pus in evident# functia

1 1}/ 100 0120 . {1, 2, 3, 4} — {a, b, ¢}, care este o inversd la stinga a functiei f.

b 25 i+ 17 - g (20 88 i 0 oy S ol Observatie. In general, o functie care admite o inversd la stinga admite
012 120 mai multe inverse la stinga. De exemplu, funcfia f reprezentata in figura 2
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